
 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Opción 1 

Ejercicio 1 

  Se trata de un sistema de 3 ecuaciones lineales con 2 incógnitas. 

 Para que tenga solución única es necesario que rg(A) = rg(A*) = 2, siendo A la matriz de coeficientes y 

A*  la matriz ampliada. Si rg(A*) = 3, el sistema será incompatible. 

Las matrices son:
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El determinante de A*  vale: 

 




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* aA -6 + 16 -6a -36 -4 -4a = -10a -30 = 0  

Este determinante vale 0 si  a = - 3.  

Por tanto:  

 Si a  - 3   rg(A*) = 3 y rg(A) = 2. El sistema será incompatible. 

 Si a = - 3, rg(A) = rg(A*) = 2. El sistema será compatible determinado. 

 

b) Si a = 3 el sistema es: 
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Ejercicio 2 

A1.  La función dada, 2

3 si 1

( ) 6 5
si 1

1

ax x

f x x x
x

x

 


   


 

, está definida en todo ℝ (también en x = 1, pues 

para x ≤ 1 es ( ) 3f x ax  . No obstante, en x = 1 puede no ser continua. 

  

 Para que sea continua en x = 1 debe cumplirse que 
1

lim ( ) (1) 3
x

f x f a


   . Por tanto, es necesario 

que los límites laterales, en x = 1, existan y sean iguales. 

  

 Por la izquierda:  
1 1

lim ( ) lim 3 3
x x

f x ax a
  

    .   

 Por la derecha: 
 2

1 1 1

16 5 0
lim ( ) lim lim

1 0x x x

xx x
f x

x    

   
     

 5

1

x

x




 

1
lim 5 4
x

x


    . 

 Luego: a -3 = -4   a = –1. 
 

A2.  La función continua es 
3 si 1

( )
5 si 1

x x
f x

x x

  
 

 
  (No hay inconveniente en simplificar la segunda 

función, pues el denominador no se anula en ningún punto de su dominio: x > 1.) 

 Su derivada, salvo en x = 1, es 
1 si 1

( )
1 si 1

x
f x

x

 
 


. 

 No es derivable en x = 1, pues las derivadas laterales no son iguales: ´(1 ) 1f     y ´(1 ) 1f   . 

 En cambio, sí es derivable en cualquier otro punto. En particular en x = 0, siendo ´(0) 1f   . 

 



B.  La recta y= mx +n es asíntota oblicua de la curva f(x) cuando se cumple que: 

 
( )

lim
x

f x
m

x
 , m ≠ 0 y ∞;  lim ( )

x
n f x mx


  , n ≠ ∞. 

 
En este caso: m = 1 y n = 0, pues la asíntota es la recta de ecuación y=x.  

Por tanto debe cumplirse que: 

 
 

2( ) 4
lim lim 1

3)x x

f x ax bx

x x x 

 
 


. 

Como 
 

2 2

2

4 4
lim lim

3) 3x x

ax bx ax bx
a

x x x x 

   
 

 
  (Basta con transformar la función dada 

dividiendo sus términos por x
2
.) En consecuencia, a = 1. 

 

 
2 4 3 4

lim( ( ) ) lim 3
3 3x x x

x bx bx x
f x mx x lím b

x x  

    
      

  
  (Se ha dividido por x.) 

Luego, 3 0b     b = –3. 

 Por tanto, la función buscada es 
2 3 4

( )
1

x x
f x

x

 



. 

 Esta función tiene otra asíntota vertical, la recta x = 3, pues 
2

3

3 4
lim

3x

x x

x

 
 


. 

 

Ejercicio 3 

Si definimos los sucesos: A= “Aprueba la asignatura más difícil”, B = “Aprueba la segunda prueba más 

difícil y  C = “Aprueba la tercera prueba más difícil”, las probabilidades de superar o no superar la prueba 

son: 

La probabilidad de que apruebe la asignatura más difícil es P(A)= 
 

 
 y de que no la supere P( ̅ =

 

 
 

La probabilidad de que apruebe la segunda asignatura más difícil es P(B)= 
 

 
 y de que suspenda P( ̅ =

 

 
. 

La probabilidad de que apruebe la tercera asignatura más difícil P(C)=
 

 
 y de que suspenda P( ̅ =

 

 
. 

En todos los casos los sucesos (aprobar o no aprobar) son independientes. 

 

A. P(los tres suspenden) = P( ̅   ̅   ̅)=  P( ̅     ̅     ̅)  =  
 

 
   

 

 
.·  

 

 
. = 0,2646        . 

 

B. Para que sólo apruebe una de las asignaturas, pueden ocurrir tres situaciones en las que debe aprobar 

una y suspender las otras dos: 

P(     ̅) + P(   ̅   ) + P( ̅     )=     = 
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 = 0,2434 

 

C. El suceso de que, al menos, apruebe una asignatura, es el contrario al  que suspendan las tres 

asignaturas: 

P(al menos uno la supera) = 1– P(los tres suspenden) = 1- 
 

 
   

 

 
.·  

 

 
. = 0,7354 


